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1. Feladat (7 pont) 

Adottak az  𝑋 𝑎 =  
1 + 2𝑎 𝑎
−2𝑎 1 − 𝑎

  , a ∈ R  mátrixok. 

a) Igazoljátok, hogy  𝑋 𝑎 · 𝑋 𝑏 = 𝑋 𝑎 + 𝑏 + 𝑎𝑏 , ∀𝑎, 𝑏 ∈ 𝑹. 

b) Bizonyítsátok be, hogy  𝑋𝑛 1 = 𝑋 2𝑛 − 1 , ∀𝑛 ∈ 𝑵∗ . 

2. Feladat (7 pont) 

Adott a  𝐷(𝑎, 𝑏) =  
1 1 1
𝑎 𝑎2 1
𝑏 𝑏2 1

  determináns, ahol a és b ∈ R . 

a) Igazoljátok, hogy  D(2,3)=2. 

b) Ellenőrizzétek, hogy  D(a,b)=(a-1)(b-1)(b-a) , ∀a,b ∈ R . 

c) Az  xOy derékszögű koordinátarendszerben adottak a  𝑃𝑛(𝑛, 𝑛2) pontok,  

𝑛 ∈ 𝑵∗. Határozzátok meg az 𝑛, 𝑛 ≥ 3 természetes számot úgy, hogy a 

𝑃1 𝑃2 𝑃𝑛∆  területe 1 legyen. 

3. Feladat (7 pont) 

Adott az  𝑓: 𝑹\  −1 → 𝑹 , 𝑓 𝑥 =
𝑥2−𝑥

𝑥+1
  függvény.  

a) Határozzátok  meg a függvény aszimptotáinak egyenletét.   

b) Határozzátok meg az  𝑎 é𝑠 𝑏 ∈ 𝑹, értékét úgy, hogy  

lim
𝑥→+∞

 
𝑥2 − 𝑥

𝑥 + 1
− 𝑎𝑥 − 𝑏 = 3. 

4. Feladat (7 pont) 

Számítsátok ki a következő határértékeket: 

lim
𝑥→−∞

 3𝑥2 − 2𝑥 + 1

2𝑥 + 3
 . 

 

lim
𝑥→0

𝑒2𝑥 − 1

𝑠𝑖𝑛7𝑥
 . 

 

Megjegyzés: Munkaidő 3 óra.  

Minden  feladat  kötelező. 


